
Paper-ID: VGI 190631

Zur Dreiecksausgleichung nach der Methode der kleinsten
Produkte

A. Härpfer 1

1 Prag
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Zur Dreiecksausg leichung 
· nach der Methode �'der kleinsten Produ.kte. 

Von Dr. techn. A. Haarpfer (Prag). 

itY:-;>· '>·. . . 
· Die · Frage nath einer gerechten Aufteilung des Dreiecksschl�ßfehlers hat 

�n;t , ;;�b�kanntlich durch W e 1 1  i s c; h's verdienstvolle Untersuchungen im zweiten Jahrgange �t·�,�,j,·�(4i�ser Zeitschdft, S. 203, insoferne eine befriedigende Lösii�lg . gefunden,  als die 
�t�t;'·„\�Größe der zu berechnenden Wfokelverbesserung durch die . .  a ,  a .  o� entwickelte 
· · . ,,.: )Formel' in Abhäng igkeit von der jeweiligen Form des ·. Dreieckes ,gebracht wi.rd. 

' · :(.'Gegenüb�r der bisher: ausschließlich gebrauchten starren Regel der Drittelung, . 
�. „j . w�lche qie Dreiecke uniform behandelt, bedeutet We l l i s c h ' s  Formel vermöge der " 

· . · ; : ihr inne�ohnenden; durch d ie . Formenmannigfaltigkeit der Dreiecke notwend ig ge.�;\1 Jorqerten Beweglichkeit · einen n amhaften Fortschritt. Gleichwohl wird der Praktiker �5�t)>,':�;:·. - durch den bis nuri geübten,  einfachen Vorgang verwöhnt - selbst die flüchtige ���W2'.:. . Voratisbe'rechnui1g. der Seitenlängen als lästige Mehrarbeit empfinden. Diese letztere, ;�.r· . ,  die sich riµn einmal nicht umgehen läßt, auf ein Minimum zu bringen, gel ingt !":.!.ft::.·:r--':_. - " " ' ·• ' t'.J�}„·,, :, :_;: d�r<;� eine übrigens naheliegende, einfache Umformung der von Wellisch Cl- .  a .  0 
· :�nd in Zeitschr . f. · V. 1 906,  S. 295, angebenen Ausdrücke. 
. , . . Bezei�H�eil · wiro ri)�t „ . ,; : k . das Korrelat, 

. 
, · mit . . ·a, b, c · C1t� ·;or.�ieoks�e,!t.�n.,<:„�; .·�· mit  �, [l, r die korrespondiei·endeti ·nreie�kswiq\tql, 

mit v�, vri, vy dere11 Verbesser:u1igeo "und . 
. t�1it l den Schlußfehler des- Dreieckes; · 

· bestehen · die Beziebungen : 
1 . 

k =  . 2 

Setzt .man i n ' de·m· Au
.
sdr�cke für V1' 

' . ,
.
' · , .  · · .,. · · .. b . „  

'
. sin . ß . . sin r 

, „ ,,  . O'� . . · .
. 

·. . 
. a sin ([,- und c . a sin«"' . 

:;::;;·'.;�� folgt . naclt eiJ1(acher . Reduktion : ) . . 
(�, . - ; :"] �- / }__- · " ·:'. . · . · · ,  , l ' · · � . 

. 
s!n « (!)ir� J +· �si t1·,·c)' ' . 

. ';> ;'..:;:'�.�,;-. �- 'i <+� ; . '. ' $ fn -f'.s1 n r . -:- 2{sin (); (si'n � +· �;;yy:+--;:
i n ß sin y} t::\::.�N;';;_,?;�;;<'· :. ' · ?· '.- .-:flif!:.:� (�hi'. �: -::r �in /t}· - „ ·  . 

. . 
·. .  . . : " · · . -· · 

:�fW, .'i-'\}i:?M;�1f · k�üf�.: d�m Nenner z�eckmaßig die Form .:ge.ben : 

'��r��t���;';j�;: · · · 

· 
. . . . . 

· · · 
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-· 360 ·--

2 {s in a. (s i 1 1  I� + s in  "() + s in  i� s i 1 1  y} = s iu  a ( sin l'l I ·· s i 1 1  y 1  · i · 
+ si 1 1  (1 (si n y i- si 1 1  o:) ·+-

' • ( • 1 • •J 
· r· S i i i  y S i ll  a. T S t i l  i> j 

Bezeich nen wir  i h n  kurz mit N u nd behand e l n  d ie  We f' l e  V ( ; f l  \ ' 1i 

analog, so e n tstehe n die Schlußl onnc.l n :  
und v -, 

s in  ex (s i n  ii + · i 1 t  y) 
Va = ;{ - - · 

sin � (sin y + sin �) V� = ----·---- · · ·N1-· -- „ 
l � 

sin y (sin a + si n f1) 
Vj = _ „  - • . • - - N - - „ 

1 

Die K(•nntn is  der Dreieckswi nke.I u n d  i h res 'Widerspru d1t!s  g:eni i�·. I d aher o h n e  

jede weitere Vorbere i tung z u r  Beredrnu ng ihrer Verbessenrng·e 1 1 . \\' 1 (' d i e  io l gc n d e 1 1  
Beispiele ausführl ich  zeige n ,  werden den Tafe l n  der natürl i c hen go 1 1 iomc triscl h' i l  
Funkt ionen d ie  de1 1  auf  Zeh1 1cr  dtr j\f o i u tcn abgeru ndete n W i 1 \iw l w e r t  • 11 e n t 
sp rechenden,  1 1umcr i sd1en We r t e  d l'.F Sinus  (au f d rei De1. i rna h t e J IL · 1 1  g enau ) e 1 1 1 -
nomme11. D�rs Rech n u 11gsschcm·1 is t  im ii brig,t-1 1 t1.nal 1 i�· j enem \• 0 1 1  Wt� l 1 i s c h i 1 1  
Z .  f. V. 1906 .  

l .  Beispiel  (s .  Österr. Z .  f. V. • 1 < J04„  S .  20� ) : 
a = 7 3 °  1 o· s i u  a = 0 · 9 5  7 s i 1 1  0: (s i n  [3 1- s i 1 1  "() ::= 1 . 1  /� 
fj = 95°  20'  s i n 11 c":"=: 0 · 996 s i 1 1  l1 ( s i n  y r- s i n  tl„ } =� 1 · ! 5 
y = 1 1 °  30' s in  y = 0 · 1 99 .' i ll y ( si 1 1  et +  si 1 1  [i) �� 
1 = 30" 30 : 2 ( )/ :eo ::-.:. 1 1 ·2 4  

V a = 1 ' 1 4  �< l l . 2 4  = 1 2 . 8 1  
Vß = 1 · .1 5 X 1 1 · 2+ = 1 2· 92 
v·r ::.. .• () ' 3 8  X 1 1 · 24 :-= 4-·27 

30·00 
I I .  Beispiel (s .  2 . f. V. 1 906,  S. 295 ) : 

et =  50° 20', ß = 95°  30', y c:,= 3 � u 1 Ü ' ,  1 := 1 (}Ü" 
si n et .= 0·770 s in  a (si n !3 + si 1 1  y)  a:::: J · 20  " '· ::= 1 20  )< 2 · 84 .:..:= 1 .+  l 
!' in  [1 = 0 ·995  sio [3 (sin y + �in o: J  = l · 3 3  v ,1 :::::::: l · 33 >< .2 · 8 4· :.-:=: '}. · 7 7  
siu r = O 562  s i n  y (sin Ci. +  s in  [� ) = 0"J9 ,. : '"""' 0· ' >9 x: 2 ·84 = 2 · H 2  

1 0 : 3 · 52 = 2 · s 4  1 o ·ou 

Die älteste Katastral ·Verordnung über  Tei l u ngspläne.  
D i e  Verei nsb ib liothek g·e la 1 1gte vor ein i ger /'.ei t i n  den lfrsi t :;  i l i t �Ser a l t e n  

Verordnung, welc he d e r  Herr O b ergeo meter Friedr ich ( ;  n e t  h e ,  g-egcrm �tr t ig- in 
M e l k, für u nsere Sarn m l 11nge11 fr u n d  l i ehs t  1�espendct hat .  W ir lassen d iese 
interessante Urkun de,  i n  d er woh l  ium erstcn m ale die l:lci br i n �� u 1 1g v o n  Tei lu ngs· 
plärion bei ,Grundzerst ücke lu ngen erwäh n t  wir<l, i n  ver k l e i ner ter  lJ r u c U o p i e  hier 

· einschaiten und fühlen uns <lern Drn ckcr der Zei t sch r i ft Herrn J o h an n  \V l a d a r z  


